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Vierter Abschnitt.
28.
Anfangspunkt a des Intervalles z/ in den Nullpunkt verleger   so ergiebt uns das oben Bewiesene den folgenden Satz:
9. Es giebt fiir eine gegebene Strecke bei gegebei >m Q unendlich viele harmonise lie Functionen, a er eine und nur eine, die keinen oder eine gegeb ne Anzahl von Knotenpunkten hat.
Wir ordnen die harmonischen Functionen eines gegebe  en Intervalles <4
(6)                                    *„, 0i, *ai *si • • > und ebenso die entsprechenden Werthe y,
(7)                                 .                   f*o> f*i> J*2, f*aj • • •
nach der wachsenden Anzahl der Knotenpunkte.    Bei der    n-
wendung auf die schwingende Saite ist die Function ohne Kno   n-
punkt die harmonische Function des  Grrundtones  oder    er
Ordnung Null, die folgenden sind die Functionen des ersl   n,
zweiten, dritten etc.  Obertones, die wir auch die h   r-
monischen  Functionen  der  ersten, zweiten,  drit   jn
Ordnung nennen wollen.    Der Factor ^ wachst mit der (  d-
nung der betreffenden Function.    Die harmonische Funct  )n Mter Ordnung hat n Knotenpunkte.
Durch die Knotenpunkte der harmonischen Function #„ \  rd
das Intervall 4 in n -|- 1  Theilintervalle z/M getheilt, in d(  sn
jedem die Function zn ein unveranderliches Zeichen   hat.      as
Vorzeichen   von   #„   ist   in   den einzelnen   Theilintervallen    b-
wechselnd positiv   und   negativ.     Wenden   wir   auf  die  bei  sn Functionen #„, ^w+i die Formel (3) §. 25 an, so folgt:
(8)
- f4)
CO   5t.
Es  seien jetzt «, j3 zwei auf einander folgende Nullpur   te
von 8ni also die Endpunkte eines Theilintervalles z/r, in dem    ie
Function   2n  keinen  Zeichenwechsel   hat,   und,   beispielswt  je,
positiv sei.   Wenden wir die, Formel (8) auf diese beiden Pur   te an, in denen.#n verschwindet, so folgt:
(9)